
     ( )dxdyyx
y

∫ ∫ +
−3

0

22
9

0

cos
2

 

               
จากโจทยข์อบเขตของการหาปริพนัธ์คือ  30 ≤≤ y   และ   290 yx −≤≤  
จะไดบ้ริเวณR ดงัรูป  
ถา้เปล่ียนเป็นระบบพิกดัเชิงขั้วโดยแทน θcosrx =  θsinry =   
จะไดข้อบเขตของ R คือ  30 ≤≤ r  , 

2
0 πθ ≤≤  

และ     θrdrddxdyryx ==+ ;222  

ดงันั้น              ( )dxdyyx
y

∫ ∫ +
−3

0

22
9

0

cos
2

          =    ( ) θ
π

rdrdr∫ ∫
2

0

2
3

0

cos  

  =    ( ) θ
π

drdrr∫ ∫
2

0

2
3

0

cos  

  =    ( ) ( ) θ
π

drdr 2
2

0

2
3

0

cos
2
1

∫ ∫  

  =    ( )[ ] θ
π

dr 3
0

2
2

0

sin
2
1

∫    

  =    ( ) θ
π

d0sin9sin
2
12

0

−∫  

  =    θ
π

d





∫ 9sin

2
12

0

 

  =    
2

0

9sin
2

π
θ





  

       =    9sin
4
π  


