
แบบฝกหัด 

ให )(,)(,),( tyytxxyxzz ===  จงหา   
dt
dz  เม่ือ  

1. tyttxyxz sin,sincos,22 =−=+=  

2. tsiny,tcosx,)yx(lnz 222 ==+=  

3. ty,tx,ysinez x π===  

4. 





==−=

t
1lny,tlnx,yexez xy  

5. 
t
1y,t2x,xycosxz 2 ===  เม่ือ 

2
t π
=  

ให )(),(,)(,),,( tzztyytxxzyxww ====  จงหา   
dt
dw  เม่ือ       

      6.  1,,,
2321 +=+=== − txyz ezttytxew        

      7. tztytxzew yx ln1,3cos,tan,)4sin(32 +==== +  

ให ),(,),(,),( vuyyvuxxyxzz ===  จงหา uz  , vz เม่ือ  

8. 42 3 yxyxz ++= , vux 32 +=   , 2vey u +=  

9. )sin( 22 yxz += , vux 32 +=   , 2vey u +=  

ให ),,(,),,(,),( wvuyywvuxxyxzz ===  จงหา uz  , vz , wz  เม่ือ  

10.  2222 543 yxyyxxz +++=  , wvex u lncos += , uewy v sin+=  

11. 122 ++= yxz  , 
1+

+
=

v
wux , 

1+
=

w
uvy  

ให ),(,),(,),(,),,( yxwwyxvvyxuuwvuzz ====  จงหา xz  , yz เม่ือ  

12.  )1ln( 222 +++= wvuz  , yxu sin+= , xyv cos+= , yew x ln+=  

13.  222 wvuz ++=  , yeu x sin= , xev y cos= , yew x ln=  

 

 



 

 

14.   ถา   xyz
x y

=
−

    จงแสดงวา    
2 2 2

2 2
2 2
z z zx 2xy y 0

x yx y
∂ ∂ ∂

+ + =
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15.   ถา   ( ) ( )w cos x y ln x y= − + +      จงแสดงวา      
2 2

2 2
w w 0

x y
∂ ∂

− =
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16.   ถา yeyxuu x sin),( ==   จงแสดงวา 0=+ yyxx uu    

17. ถา 
222

1),,(
zyx

zyxuu
++

==   จงแสดงวา 0=++ zzyyxx uuu  

18.  ถา ),( yxuu =      โดยท่ี    θθ cos),( rrxx ==     และ θθ sin),( rryy ==   จงแสดงวา 

 
22 2 2

2
u u u 1 u
x y r r
∂ ∂  ∂ ∂     + = +      ∂ ∂ ∂ ∂θ      

 

 

 
19.   ถา    ),( yxuu =    โดยท่ี     θθ cos),( rerxx ==    และ   θθ sin),( reryy ==      จงแสดงวา 
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จงหา 
dx
dy  เม่ือ )(xyy =  ทีสอดคลองกับสมการตอไปนี้ 

20. 0)sin(4322 =+++ xyxyyx  

21. 0)arcsin(3ln 422

=+++ xyxxyyex  

จงหา 
x
z
∂
∂  และ  

y
z
∂
∂ เม่ือ ),( yxzz =  ทีสอดคลองกับสมการตอไปนี้ 

22. zyxexyzxyzzyx ++=++++ )sin(43222  

23. zeyzxzzyx 543)ln( 222 =++++  


