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แบบฝึกหดัปริพนัธต์ามเส้น ชดุท่ี 1 

1. จงหาคา่ของปรพินัธต์ามเสน้โคง้ต่อไปน้ี 
 1.1    3 2 2

C

x y dx x y dy    เมือ่ C  เป็นสว่นของเสน้ตรงจากจุด (0, 0)  ไปยงัจุด (1, 1)   

 1.2    3 2 2
C

x y dx x y dy    เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้พาราโบลาทีม่สีมการ 2y x  จากจุด 

(0, 0)  ไปยงัจุด (1, 1)   
 1.3    3 2 2

C

x y dx x y dy    เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ  sin 2y x  จากจุด (0, 0)  ไปยงั

จุด (1, 1)  
 1.4    3 2 2

C

x y dx x y dy    เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้พาราโบลา 3y x  จากจุด (0, 0)  ไปยงั

จุด (1, 1)  
 1.5 

C

ydx zdy xdz   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ cosx t , siny t , z t  จากจุด 

(1, 0, 0)  ไปยงัจุด ( 1, 0, 1)  
 1.6    2

C

x y dx x y dy    เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ 2cosx t , 4siny t  ซึง่ 

0 4t     
 1.7 

C

ydx xdy   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ 2 3y x  จากจุด (3, 3)  ไปยงัจุด (0, 0)  

 1.8  
C

y x dx xydy   เมือ่ C  เป็นสว่นของเสน้ตรงจากจุด (3, 4)  ไปยงัจุด (2, 1)  

 1.9  2 2

C

x y dx xdy   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ 2 2 1x y   จากจุด (1, 0)  ไปยงัจุด 

(0, 1)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.10 

C

yzdx xzdy xydz   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ tx e , 3ty e  และ tz e  ซึง่ 

0 1t    
 1.11 2 2

C

x dx xydy z dz   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีม่สีมการ sinx t , cosy t  และ 2z t  ซึง่ 

0 2t     

2. จงหาคา่ของ 
C

F dr
    เมือ่กาํหนด 

 2.1   2,F x y x i xyj 
  

 และ  : 2 cos 2sinC r t t i t j 
    เมือ่ 0 t    

 2.2   2, 4F x y x yi j 
  

 และ  : t tC r t e i e j 
    เมือ่ 0 1t   

 2.3      
3

2 2 2,F x y x y xi yj


  
  

 และ  : sin cost tC r t e t i e t j 
    เมือ่ 0 1t   

  2.4  , ,F x y z zi xj yk  
  

 และ   2: sin 3sin sinC r t t i t j t k  
    เมือ่ 0 2t    
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3. จงหางานทีเ่กดิจากแรง  F


  กระทาํบนวตัถุ แลว้ทาํใหว้ตัถุเคลื่อนทีไ่ปตามเสน้โคง้ C  เมือ่ 
 3.1   2,F x y xyi x j 

  
 และ 

2:C x y   จากจุด (0, 0)  ไปยงัจุด (1, 1)  
 3.2      2 2,F x y x xy i y x y j   

  
 และ : , 1C x t y t    เมือ่ 1 3t   

 3.3  , ,F x y z xyi yzj xzk  
  

 และ   2 3:C r t t i t j t k  
    เมือ่ 0 1t   

  3.4     2, ,F x y z x y i xyj z k   
  

 เมือ่ C  ประกอบดว้ยเสน้ตรงจากจุด (0,0,0)  ไปยงัจุด 
(1,3,1)  และเสน้ตรงจากจุด (1,3,1)  ไปยงัจุด (2, 1,4)  
 
หมายเหต ุสมการองิตวัแปรเสรมิของเสน้ตรงจากจุด  0 0 0, ,x y z  ไปยงัจุด  1 1 1, ,x y z  กาํหนดโดย 
   0 1 0x x x x t     
   0 1 0y y y y t    
และ  0 1 0z z z z t    
 
 
  


