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แบบฝึกหดัปริพนัธต์ามเส้น ชดุท่ี 2 

1. จงใชท้ฤษฎบีทของกรนีหาคา่ของปรพินัธต์ามเสน้โคง้ต่อไปน้ี 
 1.1 2 2

C

y dx x dy  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสามเหลีย่มทีถู่กลอ้มรอบโดยเสน้ตรง 0x  , 

1x y   และ 0y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.2    6 2

C

y x dx y x dy    เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้    2 2
2 3 4x y     ในทศิทวนเขม็

นาฬกิา 
 1.3 3 2

C

ydx xdy  เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ทีถู่กลอ้มรอบโดยเงือ่นไข 0 x   และ 

0 siny x   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.4 3 2

C

xydx xydy  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสีเ่หลีย่มซึง่ถูกลอ้มรอบโดยเสน้ตรง 2x   , 

4x  , 1y   และ 2y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.5 cos sin

C

x ydx y xdy  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสีเ่หลีย่มซึง่มจุีดยอดอยูท่ีจุ่ด (0,0) , 

( 2,0) , ( 2, 2)   และ (0, 2)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.6  2 2

C

x y dx xdy   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ 2 2 9x y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

 1.7 2tan tan
C

y xdx xdy  เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้  22 1 1x y    ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

 1.8  2

C

x y dx xdy   เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ 2 2 4x y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

 1.9    2 2x y

C

e y dx e x dy    เมือ่ C  เป็นเสน้ขอบของบรเิวณซึง่อยูร่ะหวา่งเสน้โคง้ 

2y x  และเสน้ตรง y x  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

 1.10  ln 1
1C

xy
y dx dy

y
 

  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสามเหลีย่มซึง่มจุีดยอดอยูท่ีจุ่ด (0,0) , 

(2,0)  และ (0, 4)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

 1.11 
2

2
arctan

1C

y x
ydx dy

y


  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสีเ่หลีย่มซึง่มจุีดยอดอยูท่ีจุ่ด (0,0) , 

(1,0) , (1,1)  และ (0,1)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.12 2 2

C

x ydx y xdy  เมือ่ C  เป็นเสน้ขอบของบรเิวณในอฐัภาคทีห่น่ึงซึง่ถูกปิดลอ้มดว้ยแกน

พกิดัและวงกลม 2 2 16x y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.13 cos sin sin cos

C

x ydx x ydy  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสามเหลีย่มซึง่มจุีดยอดอยูท่ีจุ่ด 

(0,0) , (3,3)  และ (0,3)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
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 1.14  2 2

C

x ydx y xy dy   เมือ่ C  เป็นเสน้ขอบของบรเิวณซึง่อยูร่ะหวา่งเสน้โคง้ 2y x  และ

เสน้ตรง 2x y  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.15    22 cosx

C

y e dx x y dy    เมือ่ C  เป็นเสน้ขอบของบรเิวณซึง่อยูร่ะหวา่งเสน้โคง้ 

2y x  และเสน้ตรง 2x y  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.16    23 31 y

C

y dx x e dy    เมือ่ C  เป็นเสน้ขอบของบรเิวณซึง่อยูร่ะหวา่งวงกลม

2 2 4x y   และ 2 2 9x y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 1.17 4 32

C

y dx xy dy  เมือ่ C  เป็นเสน้โคง้ 2 22 2x y   ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

 1.18 2cos sin
C

ydx x ydy  เมือ่ C  เป็นเสน้รอบรปูสีเ่หลีย่มซึง่มจุีดยอดอยูท่ีจุ่ด (0,0) , (5,0) , 

(5,2)  และ (0, 2)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 

2. จงใชท้ฤษฎบีทของกรนีหางานทีเ่กดิจากแรง  F


  กระทาํบนวตัถุ แลว้ทาํใหว้ตัถุเคลื่อนทีไ่ปตามเสน้
โคง้ C  เมือ่ 
 2.1      , cos sin cosF x y y x xy x i xy x x j   

  
 และ C เป็นเสน้รอบรปูสามเหลีย่มซึง่มี

จุดยอดอยูท่ีจุ่ด (0,0) , (0, 4)  และ (2,0)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 2.2      , cos sinF x y y y i x y j  

  
 และ C  เป็นเสน้โคง้    2 2

3 4 4x y     ในทศิ
ตามเขม็นาฬกิา 
 2.3   2, 1 arctanF x y x i x j  

  
 และ C เป็นเสน้รอบรปูสามเหลีย่มซึง่มจุีดยอดอยูท่ีจุ่ด 

(0,0) , (1,1)  และ (0,1)  ในทศิทวนเขม็นาฬกิา 
 2.4  ,F x y y i x j 

  
 และ C  เป็นเสน้โคง้ปิดซึง่ประกอบดว้ยเสน้ตรง  0y  , 2x   

และเสน้โคง้ 3 4y x   ในทศิตามเขม็นาฬกิา 

 2.5   21
,

2
F x y xy i x xy j

    
 

  
 และ C  เป็นเสน้ขอบของบรเิวณซึง่ถูกปิดลอ้มดว้ยเสน้โคง้  

225y x  และแกน x  ในทศิตามเขม็นาฬกิา 
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